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Célteladatok

= Ot kupacban rendre 15, 26, 50, 55 és 59 gyufaszal van az asztalon.
Anna ¢s Bea felvaltva Iépnek, Anna kezd. Egy 1épésben az egyik
kupacbol kell elvenni tetszoleges szamu, de minimum 1 gyufaszalat,
majd ha akarja, barmelyik masik kupacbol is elvehet tetszdleges
szamu gyufaszalat. Az nyer, aki az utolso gyufaszalat elveszi az
asztalrol.
Melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja?

» Az asztalon all 8 pénzerme, melyek koziil legalabb az egyiken a fe;
van felul, pl.: FFFFIFIL. Anna ¢és Bea felvaltva 1épnek, Anna kezd.
Egy lépésben meg kell forditani egy fejet, €s ha akar, ettol balra egy
tetszOleges pénzérmet. Az nyer, aki utoljara tud 1épni.

Melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja?




1. feladat

®» Az asztalon all 8 pénzerme, melyek koziil legalabb az egyiken a fe;
van felul, pl.: FFFIIFIF. Anna ¢s Bea felvaltva 1épnek, Anna kezd.
Egy lépésben meg kell forditani egy fejet, €s ettdl jobbra mindegyik
pénzermet. A jaték akkor ér véget, amikor mindegyik érmén az iras
van felul: IIIIIIII. Az nyer, aki utoljara tud Iepna.
Melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja?

®» N¢zziink nehany 1épést:
FFEIIFIF — FFIEFIFI — EFHIFIF — HHEEFIFT — HFHFIFE .. ..

» Fordul valami, és tole jobbra minden, akkor az utols6 mindig
megfordul. (Ez egy nehéz gondolat!)

® Anna Iépése utan mindig I a vége, Bea Iépése utan F, ezért a
veégallapotot csak Anna érheti el.




1. feladat folytatasa

®» Biztosan veget ér a jatek?

» [rjuk F helyett 1-et, | helyett 0-t. Ekkor az egyes allapotok kettes
szamrendszerben leirt szamoknak felelnek meg (allapotfiiggveény)

= 11100101 -11011010 — 11000101 — 00111010 — 00100101 ....

®» A szam minden lépésben csokken, és értéke egész szam, negativ
nyilvan nem lehet, ezért elobb-utobb nulla lesz.




2. feladat

® Az asztalon tobb sorban vannak pénzérmek (lasd
abra, a fejet mostantdl 1-gyel, az irast 0-val
jeloljik). Anna ¢és Bea felvaltva Iépnek, Anna kezd.
Egy 1épésben meg kell forditani egy fejet, €s ettol
jobbra abban a sorban mindegyik pénzérmét. A
jatek akkor ér véget, amikor az asztalon 1év0
mindegyik ermen az iras van feliil. Az nyer, aki
utoljara tud 1épni.

Melyik jatékosnak van nyero stratégiaja?

Nezziik meg az utolso oszlopot, itt mindig 1-gyel n6
vagy csokken az 1-esek szama, vagyis valtozik a
szamj egyek osszegenek kettes ‘maradéka. Anna
Iépése utan ez mindig 0, lesz, Bea 1épése utan pedig
mindig 1.

A jatek véget €r, mert az 0t szadm 0sszege csokken.
Biztosan Anna nyeri a jatékot (el sem tudja rontani).
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3. feladat — az e€lozo, kis modositassal

® Annyit valtoztassunk, hogy miutan megfordit
egy fejet, abban a sorban ettdl jobbra
mindegyik érmerdl egymastol fiiggetleniil
eldontheti, hogy megforditja azt vagy sem.
Most melyik jatékosnak van nyer0 stratégiaja?

®» Most nem elég az egyik oszlopot nézniink,
nézziik az 0sszes oszlopot. (NIM-0sszeg)

® Ha az 0sszegben van 1, mindig el lehet érni,
hogy ne legyen. Ha az 6sszeg csupa 0, akkor a
1épés utan lesz benne 1-€s.
Vesztd helyzet: ha a NIM 0sszegben nincs 1.

» Keresd meg az osszes jO 1€pést!
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4. feladat

» K¢t kupacban 10, illetve 17 gyufaszal van. Anna ¢€s Bea felvaltva lépnek,
Anna kezd. Egy 1épésben az egyik kupacbol kell elvenni tetszdleges szamu,
de minimum 1 gyufaszalat. Az nyer, aki az utols6 gyufaszalat elveszi az
asztalrol.

Melyik jatékosnak van nyerd stratégidja?

®» Modszertan: Nem jonnek ra hamar, ha még nem lattak ilyet. Hagyjuk Oket
jatszani, adjunk szimultant, vagy jatsszunk egy kihivoval a tablanal. Jojjenek
rd, hogyan verjik meg dket, €¢s hogy az a modszer vajon miért mikodik...

®» Szimmetridra ¢piild jatékok alapfeladata. Ha a végallapot szimmetrikus,

hozz 1étre egy szimmetrikus helyzetet, amit az ellenfél mindig csak elrontani
tud.

= [tt: Anna elvesz 7-et a nagyobb kupacbol, igy lesz két egyforma 10-es
kupac. Ezt kdvetoen alkalmazza a tiikormodszert: amennyit elvesz Bea az
egyikbdl, annyit 6 elvesz a masikbol.




5. feladat — a klasszikus NIM jaték

» Ot kupacban rendre 15, 26, 50, 55 és 59
gyufaszal van az asztalon. Anna ¢és Bea
felvaltva Iepnek, Anna kezd. Egy lépésben az
egyik kupacbol kell elvenni tetszoleges szamu,
de minimum 1 gyufaszalat. Az nyer, aki az
utolsé gyufaszalat elveszi az asztalrol.

Melyik jatékosnak van nyerd stratégidja?

® Analogia: ez ugyanaz a jaték, mint a 3. volt, ha
atirjuk a kupacok elemszamat kettes
szamrendszerbe.

®» Eoyik lehetséges nyerd 1épes: 50-bol legyen
25. Keresd meg a masik két nyero 1épést!

®» 55-bdl legyen 28, vagy 59-bdl legyen 16.
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6. feladat — az 1. célfeladat, a Moore-NIM

Ot kupacban rendre 15, 26, 50, 55 és 59 gyufaszal van az
asztalon. Anna és Bea felvaltva 1épnek, Anna kezd. Egy
Iépésben az egyik kupacbdl kell elvenni tetszdleges
szamu, de minimum 1 gyufaszalat, majd ha akarja,
barmelyik masik kupacbdl is elvehet tetszoleges szdmu
gyufaszalat. Az nyer, aki az utolso gyufaszalat elveszi az
asztalrol. Melyik jatékosnak van nyer0 stratégiaja?

Hasznaljuk a kettes szamrendszert, de most (mod 2)
helyett (mod 3) adjuk 6ssze minden helyi értéken a
szamjegyeket. (Miért?)

Ha az 6sszegben van nem 0 szadmjegy, akkor Anna le
tudja nullazni (?). Ha Bea mindig olyan helyzetben 1¢p,
amikor az 0sszeg csak 0-kat tartalmaz, akkor 1€pése utan
lesz az 0sszegben 1 vagy 2.

50-bdl legyen 36, €s 55-bdl legyen 53.
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6. feladat —a Moore-NIM folytatasa

» Hazi feladat: keresd meg az 0sszes j0 lepés
Anna szamara!
Segitség: Nézd végig, hogy ha el6szor a
masodik oszlopban az 55 soraban forditom at
az 1-est O-ra, akkor melyik lehet a masik
kupac, amibdl elvehetek gyufaszalakat?

®» [Jtobbi kérdésre a valasz: csak a 15 lehet a
masik kupac, a 4. oszlop (4-es helyi értek)
miatt. Miért?

» Alkoss olyan kezddallast, amelyben csak
egyféleképpen donthetjiik el, hogy melyik két
kupacbol vesziink el!
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6. feladat —a Moore-NIM folytatasa

Az egyik lehetséges otlet: az els6 olyan oszlopban,
amelyben az 6sszeg nem 0, legyen pontosan két
darab 1-es. Ezeket mindenképpen 0-ra kell
valtoztatni, ezért a 42-t és a 36-ot kell
csokkententink.

Az egyik lehetséges megoldas: a 42-bdl 27, a 36-bol
11 lesz (lasd abra). Van itt masik jo 1épés?

Igen, a masodik oszlopban eldonthetjiik, hogy
melyik O-t forditjuk 1-esre. Ha ezt a 42 helyett a 36-
nal tessziik meg, akkor a 42-bol lesz 11 €s a 36-bol
lesz 27.

Hazi feladat: tudnad ugy modositani, hogy csak
egyetlen jo lépese legyen Annanak?
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/. feladat — jatékok O0sszege

® Mi a helyzet, ha sok kupac van, de vannak koztiik egyformak?
Peldaul: 11 11 11 13 16 16 16 16 24 24 29

= Otlet: bontsuk fel a jatékot tobb jaték dsszegére. Mintha egyszerre tobb
ellenf¢l ellen jatszan¢k. Valasszuk le parba allitva az egyenl6 elemszamu
Kupacokat:
11 11 11 13 16 16 16 16 29

» A z0ld, kek, barna, sarga jatékban varjuk meg, mig Bea 1€p, €s alkalmazzuk
a tiikormodszert. Lényegében a lila, 3 kupacos NIM jatékot kell Annanak
megnyerni: 11 13 29.

Mi a 6 kezdOlépés?
®» Valasz: a 29-bol kell elvenni 23-at, hogy 6 maradjon: 11 13 6

®» Tanulsag: csak azok a kupacok fontosak, amelyekbdl paratlan sok van.




8. feladat — a 2. célfeladat

®» Az asztalon all 8 pénzeérme, melyek koziil legalabb az
egyiken a fej van feliil, pl.: FFFFIFII. Anna ¢s Bea
felvaltva Ieépnek, Anna kezd. Egy lépesben meg kell
forditani egy fejet, &s ha akar, ettol balra egy
tetszdleges pénzérmét. Az nyer, aki utoljara tud Iepni.
Melyik jatékosnak van nyerd stratégidja?

®» Az n-edik helyen 1évo érme megmutatja, hogy az n
eleml kupacok szama paros (I) vagy paratlan (F).
Vagyis lényegében egy 5 kupacos NIM jatekot kell
megnyerniink: 1 2 3 4 6

» Mit Iéphetiink? Hanyféle megfeleld 1épes van?
Hogyan kodoljuk ezt az érmesoron?
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8. feladat — a 2. célfeladat

» Kezdoallapot: 1 2 3 4 6, vagyis FFFFIFII

® | lehetdség: vegyiik el a teljes 2-es kupacot: 1 3 4 6
Megforditjuk a 2. fejet: FIFFIFII
(2-esbdl eddig paratlan sok volt, most eggyel kevesebb,
vagyis paros sok marad).

®» ). lehetdseg: 3-bol vegyilink el 2-t: 12146
De a két 1-es kiesik a jatekbol (tikormodszer).
Vagyis lényegében maradt a2 4 6
Megforditjuk a 3. fejet, majd 1. fejet 1s: IFIFIFII

» 3 ]ehetdseg: 6-bol vegylink el 2-t:1 2 3 4 4
A ket 4-es kiesik a jatékbol, marad 1 2 3
Megforditjuk a 6. fejet, majd a 4. fejet: FFFIIIII
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8. feladat — a 2. célfeladat modositva

» Eoy masik kezddallapot: 2 3 35, vagyis IFFIFIII

® [t csak egy lehetOseg van: az 5-0s kupacbol vegytink el

4-et, igy 1 lesz beldle, vagyis az 4y allas 1 2 3.

®» Hogyan kodoljuk ezt?

Forditsuk meg az 5. fejet, majd forditsuk meg az elsd

irast. 5-0s kupacbol paros sok lesz, viszont 1-esbdl,
amibol eddig paros sok volt, most paratlan sok lesz.
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K0szonom a figyelmet!

Elérhetoségem: erdosgaborkanizsa@gmail.com

Honlapom: www.microprof.hu
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